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Βασικὴ περιγραφὴ τῶν θεμάτων ποὺ συζητήθηκαν τὴν 9η ἑβδομάδα
(Δὲν πρόκειται γιὰ λεπτομερῆ περιγραφή.)

• <Ομομορφισμοὶ δακτυλίων: <Ενότητα 2.5 στὸ [1] ἐκτὸς ἀπὸ τὰ παρακάτω: >Εφαρ-

μογὴ τῆς σελ. 132, >Εφαρμογὴ τῆς σελ. 135, >Ιδεώδη, σελ. 138-139, ὑποενότητες 2.5.7,

2.5.8, 2.5.9.

ΟΜΑΔΕΣ

• <Ορισμὸς τῆς <Ομάδας: <Ορισμὸς 4.3.1, σελ. 270 τοῦ [1]. <Ομάδες μὲ συμβολισμὸ

τῆς πράξης προσθετικὸ (προσθετικὲς ὁμάδες) ἢ πολλαπλασιαστικό (πολλαπλασια-

στικὲς ὁμάδες). >Αβελιανὲς ὁμάδες. Βλ. σχόλια ἀμέσως μετὰ τὸν παραπάνω ὁρισμό.

• Πρόταση 1. Σὲ ὁμάδα (G, ∗) ἰσχύουν τὰ ἑξῆς:

(αʹ) Νόμος διαγραφῆς ἀπὸ δεξιὰ καὶ ἀπὸ ἀριστερά: _Αν a ∗ c = b ∗ c τότε a = b. _Αν
c ∗ a = c ∗ b τότε a = b.
(βʹ) Τὸ οὐδέτερο στοιχεῖο τῆς G εἶναι μοναδικό.

(γʹ) Γιὰ κάθε a ∈ G, τὸ συμμετρικὸ τοῦ a εἶναι μοναδικό.

(δʹ) Δοθέντων a, b ∈ G, κάθε μία ἀπὸ τὶς ἐξισώσεις a ∗ x = b καὶ y ∗ a = b ἔχει ἀκριβῶς

μία λύση στὴ G.

• Πρόταση 2. ^Εστω πολλαπλασιαστικὴ ὁμάδα G. Τότε, γιὰ κάθε a, b ∈ G ἰσχύει

(ab)−1 = a−1b−1
.

Σχόλιο. <Η ‘‘μετάφραση’’ τῆς παραπάνω πρότασης γιὰ προσθετικὴ ὁμάδα εἶναι:

^Εστω προσθετικὴ ὁμάδα G. Τότε, γιὰ κάθε a, b ∈ G ἰσχύει −(a + b) = (−a) + (−b).

>Αναφορὲς

[1] Δ. Βάρσος, Δ. Δεριζιώτης, Γ. Εμμανουήλ, Μ. Μαλιάκας, Ο. Ταλέλλη,Μια Εισα-

γωγή στην 'Αλγεβρα, Γʹ έκδοση, Εκδόσεις ΣΟΦΙΑ, Αθήνα 2012.
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