Askăseic Algebrikăc GewmetrÐac, FullĹdio 4 Earinì exĹmhno tou ètouc 2002 Kajhghtăc GiĹnnhc A. AntwniĹdhc

1. An I =< X^3 − X > ideÿdec tou R = R[X] na grĹyete ìla ta ideÿdh tou daktulÐou phlÐkwn R/I. Na kĹnete to Ðdio gia to ideÿdec I =< X^3 + X > tou R = R[X].

2. An I =< X^2, Y^2 > ideÿdec tou daktulÐou R = R[X, Y ] na perigrĹyete ta ideÿdh tou daktulÐou phlÐkwn R/I. EÐnai oi daktÔlioi phlÐkwn R[X, Y ]/ < X^3, Y > kai R[X, Y ]/ < X^2, Y^2 > isìmorfoi;

3. Na apodeÐxete ìti h afinikă pollaplìthta V (Y − X^n, Z − X^m) ìpou n, m ∈ N, n, m ≥ 1 eÐnai isìmorfh proc thn afinikă eujeÐa.

4. Na apodeÐxete ìti kĹje epifĹneia tou A^3 (K) h opoÐa èqei exÐswsh orismoÔ X −f(Y, Z) = 0 ă Y −g(X, Z) = 0 ìpou f kai g poluÿnuma tou K[X, Y ] eÐnai, san afinikă pollaplìthta, isìmorfh proc to A^2 (K).

5. Na genikeÔsete kai na apodeÐxete anĹlogh Ĺskhsh gia n metablhtèc.

6. Na apodeÐxete ìti h afinikă pollaplìthta V < Y^2 − X^3 + X >∈ A^2 (R) den eÐnai isìmorfh proc thn afinikă eujeÐa A^1 (R). Na exetĹsete an eÐnai amfÐrrhta isìmorfec pollaplìthtec.

7. Na exetĹsete an oi pollaplìthtec V (X^2 + Y^2 + Z^2 − 1) ⊆ A^3 (R) kai V (Z) ⊆ A^3 (R) eÐnai amfÐrrhta isìmorfec ă ìqi.