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΄Ασκηση 9.1 Εκφράστε τους ακόλουθους μετασχηματισμούς Möbius ως σύνθεση απεικο-
νίσεων της μορφής g(z) = z + q , q ∈ R, h(z) = pz , p > 0 ή k(z) = −1

z
.

αʹ. f(z) = 3z − 2 βʹ. f(z) = −2
3z+1

γʹ. f(z) = z+1
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δʹ. f(z) = 2z−1
z+3

Απάντηση - Υπόδειξη.

αʹ) f = g ◦ h, όπου h(z) = 3z, g(z) = z − 2.

βʹ) f = k ◦ g ◦ h, όπου h(z) = 3z/2, g(z) = z + 1/2.
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που γράφεται ως
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το οποίο είναι σύνθεση μετασχηματισμών της μορφής g, h και k.

΄Ασκηση 9.2 Βρείτε την εικόνα των υ-ευθειών ε0 και ε1,1 από τους υπερβολικούς μετα-

σχηματισμούς

αʹ. f(z) = 3z − 2 βʹ. f(z) = 2z−2
z+1

γʹ. f(z) = −2z̄−1
z̄+1

δʹ. f(z) = −1
z

Απάντηση - Υπόδειξη.

αʹ) f(0) = −2, f(∞) =∞, f(2) = 4, άρα f(ε0) = ε−2 και f(ε1,1) = ε1,3.

γʹ) f(0) = −1, f(∞) = −2, f(2) = −5/3, άρα f(ε0) = ε−3/2,−1/2 και f(ε1,1) = ε−4/3, 1/3.


