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1) ΄Εστω f, g : I → R συνεχείς συναρτήσεις, όπου I διάστημα. Αν f 2(x) = g2(x) > 0, ∀x ∈ I τότε
είτε f(x) = g(x) ή f(x) = −g(x), ∀x ∈ I.

2) ΄Εστω f : R→ R η συνάρτηση
f(x) = x7 + x3 + x.

Δείξτε οτι

(i) η f είναι 1− 1 και επί.

(ii) η f−1 : R→ R είναι συνεχής.

(iii) Αν η συνάρτηση g : R→ R είναι τέτοια ώστε

lim
x→0

(g7(x) + g3(x) + g(x)) = 0,

δείξτε ότι

lim
x→0

g(x) = 0.

3) Ελέγξετε ως προς την ομοιόμορφη συνέχεια στο (0, 1) τις συναρτήσεις,

(i) sin
1

x
, (ii) lnx, (iii) ex cos

1

x
.

4) Ελέγξετε ως προς την ομοιόμορφη συνέχεια στο [0,+∞) τις συναρτήσεις,

(i) x sinx, (ii) sin2 x (iii) sin sinx.

5) Δείτε στη Wikipedia το σχετικό βιντεάκι για την ομοιόμορφη συνέχεια (uniform continuity).
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