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Σ. Φίλιππας

ΑΝΑΛΥΣΗ Ι τμ. Β

Φυλλάδιο 11

1) Δείξτε ότι αν η f είναι ομοιόμορφα συνεχής στο (a, b] και στο [b, c) τότε είναι ομοιόμορφα συνεχής
στο (a, c).

2) Δείξτε ότι το γινόμενο δυο φραγμένων και ομοιόμορφα συνεχών συναρτήσεων είναι ομοιόμορφα

συνεχής συνάρτηση.

3) ΄Εστω f : R→ R παραγωγίσιμη στο 0. Αποδείξτε ότι το όριο

lim
x→0

f(2x) + f(x)− 2f(0)

3x
,

υπάρχει και υπολογίστε το.

4)) Αποδείξτε τις παρακάτω ανισότητες

(i) ex > 1 + x+ x2

2
, x > 0.

(ii) x lnx+ y ln y ≤ (x+ y) ln(x+ y), x > 0, y > 0.

5) Ελέγξετε ως προς την παραγωγισιμότητα τη συνάρτηση

f(x) = [x] sin2(πx), x ∈ R.
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