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1) Μελετήστε ως προς την σύγκλιση τις παρακάτω σειρές

∞∑
n=2

(−1)n

lnn
,

∞∑
n=1

(−1)n sin a

n
, a ∈ R

2) ΄Εστω

an =
1

lnn+ (−1)nn
, n = 1, 2, . . . .

Μελετήστε ως προς την σύγκλιση τις σειρές

∞∑
n=1

(
an −

(−1)n

n

)
,

∞∑
n=1

an.

3 Δίδεται η ακολουθία an = 1
n(3+(−1)n) .

(i) Δείξτε ότι

a2k−1 − a2k >
1

8k
, a2k+1 − a2k >

1

4k
, k = 1, 2, . . . .

(ii) Μελετήστε ως προς τη σύγκλιση τη σειρά
∑∞

n=1(−1)n−1an. (Υποδ. Μελετήστε τη ακολουθία
μερικών αθροισμάτων)

4) (i) Δίδεται οτι η ακολουθία {an}, (an ∈ R), τείνει στο μηδέν. Δείξτε οτι η σειρά
∑∞

n=1 an συγκλίνει
αν και μόνο εαν η σειρά

∑∞
n=1(a2n + a2n+1), συγκλίνει.

(ii) ΄Εστω

an =
(−1)n sin(lnn)

n
, n = 1, 2, . . . .

Δείξτε οτι υπάρχει θετική σταθερά C τ.ω.

|a2n + a2n+1| ≤ Cn−2, n = 1, 2, . . . .

(iii) Μελετήστε ως προς τη σύγκλιση τη σειρά
∑∞

n=1 an.
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