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Σ. Φίλιππας

ΑΝΑΛΥΣΗ Ι τμ. Β

Φυλλάδιο 8

1) Βρείτε τα σημεία συσσώρευσης των συνόλων

A = (0, 1] ∩Q, B = {an =
(
cos

nπ

2

)[n
2
]

: n = 1, 2 . . .}.

2) Για δοθέν ε > 0, βρείτε δ = δ(ε) > 0 τ.ω. όταν |x−x0| < δ τότε |f(x)−f(x0)| < ε, στις παρακάτω
περιπτώσεις

(i) f(x) = x4, x0 = 16

(ii) f(x) =
√
x, x0 = 1

3) Αν f : R→ R είναι τ.ω. limx→0 f(x) = 10, δείξτε ότι υπάρχει δ τ.ω.

9, 5 < f(x) < 11, ∀x ∈ (−δ, δ) \ {0}.

4) Εστω f : (−α, α) \ {0} → R . Με χρήση του ορισμού του ορίου δείξτε ότι limx→0 f(x) = l αν και
μόνον εάν

lim
x→0

f(x3) = l. (1)

Μπορούμε στη θέση της (1) να έχουμε

lim
x→0

f(x2) = l ?
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