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Σ. Φίλιππας
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Φυλλάδιο 9

1) ΄Εστω f : R→ R η συνάρτηση με τύπο

f(x) =

{
0, x ∈ Q
sin |x|, x /∈ Q.

Βρείτε, με απόδειξη, σε ποια σημεία η f είναι συνεχής και σε ποια ασυνεχής.

2) ΄Εστω f : R→ R συνεχής συνάρτηση, τ.ω.

lim
x→+∞

f(x) = +∞, lim
x→−∞

f(x) = +∞.

Δείξτε οτι η f λαμβάνει ελάχιστη τιμή.

3) ΄Εστω f : R→ R συνεχής και φθίνουσα και A ⊂ R φραγμένο σύνολο. Δείξτε ότι

inf f(A) ≤ f(supA).

4) ΄Εστω f , g συνεχεις συναρτήσεις στο (a, b). Δείξτε ότι

(i) Η |f | είναι συνεχής.
(ii) Η h(x) = max{f(x), g(x)}, x ∈ (a, b) είναι συνεχής.

5) Μελετήστε τις λυμένες ασκήσεις 4.7, 4.13, 4.27 (δεν χρειάζεται να παραδώσετε κάτι).
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