
ΠΑΝΕΠΙΣΤΗΜΙΟ ΚΡΗΤΗΣ

ΤΜΗΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΣΜΕΝΩΝ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ

15 Ιανουαρίου 2024

Σ. Φίλιππας

Απειροστικός Λογισμός Ι

Τελικό διαγώνισμα

1) Υπολογίστε τα όρια ή δείξτε οτι δεν υπάρχουν
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, a > 0, b > 0.

2) Αποδείξτε την ανισότητα
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3) Μελετήστε ως προς τη σύγκλιση τις σειρές
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4) Δίδεται η συνάρτηση f : R → R

f(x) =

{
xa sin 1

x
, x > 0,

0, x ≤ 0.

Για ποιές τιμές του a ∈ R η f είναι παραγωγίσιμη; Για ποιές τιμές του a η παράγωγος της f είναι
συνεχής συνάρτηση;

5) Υπολογίστε τα ολοκληρώματα ή δείξτε οτι δεν υπάρχουν,

(i)

∫ 1

0

arctanx dx, (ii)

∫ ∞

0

x2e−x dx .

Οι απαντήσεις πρέπει να είναι πλήρως δικαιολογημένες. Τα θέματα είναι ισοδύναμα.

Διάρκεια εξέτασης 1.45΄.
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