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το οριακό κριτήριο σύγκρισης (ή yn ≤ 1
n2 οπότε η σειρά συγκλίνει από το κριτήριο σύγκρισης).
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ϕθίνει στο 0, άρα η σειρά συγκλίνει από το κριτήριο εναλλασσόμενων προσήμων.
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→ 0, άρα η σειρά συγκλίνει από το
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, για n ≥ e2, οπότε συγκλίνει από το κριτήριο σύγκρισης.
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→ 1, άρα η σειρά αποκλίνει από το οριακό κριτήριο

σύγκρισης.

(2) (i) Το κριτήριο λόγου δίνει ότι η σειρά συγκλίνει για |a| < 1 και αποκλίνει για |a| > 1.
Για a = 1 έχουμε δει ότι η σειρά αποκλίνει. Για a = −1 η σειρά συγκλίνει από το κριτήριο
εναλλασσόμενων προσήμων.

(ii) Αν a = 1 έχουμε δει ότι η σειρά συγκλίνει. Αν a > 1 η σειρά συγκλίνει από το κριτήριο
σύγκρισης, συγκρίνετε με την 1

na . Αν a < 1 η σειρά αποκλίνει από το κριτήριο σύγκρισης,
συγκρίνετε με την 1

n
(n1−a > (log n)2 τελικά).
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n → −∞ (δες Φυλλάδιο 2), άρα η

σειρά συγκλίνει από το οριακό κριτήριο σύγκρισης.
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n → e0 = 1, άρα η σειρά αποκλίνει από το οριακό κριτήριο

σύγκρισης.

(iii) 1
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n2 για n ≥ ee

2
, άρα η σειρά συγκλίνει από το κριτήριο σύγκρισης.

(4) Θέτουμε yn = xn

1+xn
. ΄Εστω

∑∞
n=1 xn < +∞, τότε xn → 0, οπότε yn

xn
= 1

1+xn
→ 1, άρα η

σειρά
∑∞

n=1 yn συγκλίνει από το οριακό κριτήριο σύγκρισης. (Εναλλακτικά, χρησιμοποιούμε το
κριτήριο σύγκρισης και xn

1+xn
≤ xn.)
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n=1 yn < +∞, τότε yn → 0. ΄Εχουμε xn = yn
1−yn
, οπότε xn
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→ 1, άρα η σειρά∑∞

n=1 xn συγκλίνει από το οριακό κριτήριο σύγκρισης.

(5)∗ Υπόδειξη αργότερα. Αν κάποιος/κάποια την λύσει με ενημερώνει για να τον/την συγχαρώ.


