
Kef�laio 5Phgè twn majhmatik¸n III:Pujagìra o S�mioO Pujagìra èzhse gÔrw sto 570�490 p. Q. H mình aqn� prosdiorismènhhmeromhn�a sth zw  tou e�nai to 530, ìtan èfuge apì th S�mo gia na egkata-staje� ston Krìtwna th K�tw Ital�a (Meg�lh Ell�da). Eke� �druse m�ajrhskeutik  kai filosofik  sqol  h opo�a sÔntoma apèkthse isqur  politik epirro  sti Ellhnikè pìlei th K�tw Ital�a. Ekdi¸qjhke apì ton Krìtw-na gÔrw sto 500 gia na egkatastaje� sto Metapìntio th Sikel�a ìpou kaipèjane. (Bl. Sq ma parak�tw).
Sq ma 5.1: (a) Nìmisma tou Metapont�ou me èna �pent�grammo� apì spìroukrijarioÔ (gÔrw sto 440 p.Q. (b) Nìmisma twn Abd rwn (gÔrw sto 430 p.Q.)ìpou apeikon�zetai se ideatì portra�to o (P)UJAGORHS. (c) Nìmisma thM lou, prin to 420 p.Q. me pent�grammo.Oi Pujagìreioi, ìpw kaloÔntan oi majhtè tou, sunèqisan na exaskoÔn51



52 KEF�ALAIO 5. PHG�ES III: PUJAG�ORASpolitik  epirro , ew ìtou gÔrw sta mèsa tou pèmptou ai¸na, m�a epan�sta-sh twn dhmokratik¸n tou ekd�wxe oristik� apì ti pìlei th K�tw Ital�a.K�poioi ap' autoÔ p gan sth Sikel�a kai k�poioi �lloi sthn mhtropolitik Ell�da, ìpou �drusan nèa kèntra gia ti drasthriìthtè tou. Oi teleuta�oitwn Pujagore�wn anafèrontai gÔrw sto 350 w ftwqo� qortof�goi peripla-n¸menoi proskunhtè.H pìlh kai h n so th S�mou maz� me ti geitonikè M�lhto kai 'Efeso tan anj�zonta oikonomik� kai dianohtik� kèntra ton èkto ai¸na p. Q. OJal  kai o majht  tou Anax�mandro d�daxan sth M�lhto to pr¸to misìtou èktou ai¸na. O filìsofo Hr�kleito o Efèsio  tan sÔgqrono toupujagìra.DÔo parade�gmata praktik  gewmetr�a katadeiknÔoun thn atmìsfairath pìlh pou meg�lwse o Pujagìra. 'Exw apì thn pìlh th S�mou1 bri-skìtan to ierì th 'Hra. Per�pou to 570 anatèjhke apì thn pìlh th S�moustou arqitèktone Ro�ko kai Jeìdwro h kataskeu  enì nèou naoÔ kolos-sia�wn diast�sewn: Oi dist�sei tou  tan 52.5×105 mètra kai oi 104 k�onètou e�qan Ôyo 18 mètra. H b�sh k�je k�ona e�qe di�metro mèqri 1.80 mètrakai zÔgize per�pou 1500 kil� h k�je m�a. Par� ti megalei¸dei diast�seitou, oi arqitèktone e�qan ti apara�thte gn¸sei gia na kataskeu�soun tonnaì qrhsimopoi¸nta phq�kia! O naì autì  tan to prìtupo tou legìmenouIwnikoÔ rujmoÔ.2To deÔtero par�deigma uyhl  teqnolog�a  tan to per�fhmo Eupal�neioìrugma. 'Htan m�a s ragga udragwge�ou, m kou 1 qiliomètrou pou dièsqizeèna bounì kai metèfere nerì sthn pìlh th S�mou. To epanastatikì  tanìti h s ragga anoigìtan tautìgqrona kai apì ti dÔo pleurè tou bounoÔ.Oi erg�te sunant jhkan sth mèsh tou bounoÔ èqonta apìklish mìno 10mètrwn.3Autì  tan to upìbajro th neìthta tou Pujagìra. Pijanìn na tax�deye1Το σημερινό Πυθαγόρειο.2Παρ΄ όλα αυτά καταστράφηκε σχεδόν αμέσως κατά την επανάσταση που έφερε στην
εξουσία τον τύραννο Πολυκράτη. Αυτός έδωσε αμέσως εντολή για την ανέγερση ενός ακόμα
πιο επιβλητικού ναού 155 κιόνων. Ο σημερινός επισκέπτης βλέπει σήμερα μόνο έναν από
τους 155 γιγάντιους κίονες του ναού της ΄Ηρας. Για τα σχέδια του ναού δείτε την ιστοσελίδα
http://www.greatbuildings.com/buildings/Fourth
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Hera.html3Πρόκειται για τους ανθρώπινους μετροπόντικες της εποχής. Με την διαφορά, ό-

τι ήταν πιο γρήγοροι από τους σημερινούς και μάλλον άξιζαν περισσότερο τα χρήματα
που τους πλήρωσαν οι πολίτες της Σάμου. . . Για το Ευπαλίνειο όρυγμα, δείτε λ.χ. την
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53sthn A�gupto kai sth Babul¸na, all� h S�mo  tan to kèntro th epoq .Ta Majhmatik� twn Pujagore�wnSqedìn t�pote den e�nai gnwstì gia ta majhmatik� epiteÔgmata tou �diou touPujagìra. H proforik  par�dosh twn majht¸n tou gr�fthke polÔ argìtera,apì tou majhtè tou aristotèlh. E�nai gnwstì ìti oi majhtè tou Pujagìrasthn K�tw Ital�a qwr�zontan se dÔo om�de: tou AkousmatikoÔ, autoÔdhlad  pou epanal�mbanan ti jewr�e tou dask�lou lèxh pro lèxh kai touMajhmatikoÔ, autoÔ dhlad  pou anal�mbanan na ti exereun soun kai na tiepekte�noun.4 oi Pujagìreioi qrhsimopoioÔsan dÔo sÔmbola: thn apokaloÔme-nh tetraktÔn, thn di�taxh dèka shme�wn pou anaparistoÔn to 1+2+3+4 = 10,kai to pent�grammo (Sq ma 5.2).

Sq ma 5.2: (a) H tetraktÔ kat� ton I�mbliqo. (b) Pent�grammo apì thnekklhs�a th Panag�a tou Lemgo sth German�a (1300 m.Q.).Sun jw apokaloÔsan to pent�grammo Uge�a,5 afoÔ to pent�grammo  tankai iatrikì sÔmbolo. Anamf�bola, oi mousikè armon�e kate�qan kentrik  jèshsth didaskal�a tou Pujagìra. O Mesa�wna ton gn¸rize w ton Inventor

Musicae, kai ìqi w majhmatikì.4Κάθε μαθητής του Πυθαγόρα πάντως έπρεπε να διανύσει μία πενταετία απόλυτης σιωπής
με μόνο άλλη ασχολία το άκουσμα της διδασκαλίας του Πυθαγόρα, ο οποίος μάλιστα δίδασκε
πίσω από ένα παραπέτασμα. ΄Ισως αυτή η μέθοδος διδασκαλίας, παρότι μη πολιτικά ορθή, θα
ήταν χρήσιμη για κάποιους φασαριόζους πολυλογάδες των αμφιθεάτρων. . .5 ΄Οσοι έχουν διαβάσει τον κώδικα Ντα Βίντσι, του Dan Brown θα θυμούνται το σχετικό
χωρίο, όπου ο συγγραφέας ρητά διαχωρίζει (και σωστά) το πεντάγραμμο του Πυθαγόρα από
την πεντάλφα του Δαυίδ.



54 KEF�ALAIO 5. PHG�ES III: PUJAG�ORASGr�fei o Aristotèlh gia tou Pujagore�ou sta Met� ta Fusika:. . . Oi Pujagìreioi afier¸jhkan sta majhmatik�;  tan oi pr¸toi pou exèli-xan aut  thn epist mh, kai èqonta megal¸sei mèsa se aut n, je¸rhsan ìti oiarqè th e�nai oi arqè pou diakatèqoun ta p�nta. Efìson apì autè ti arqèprwtarqik  e�nai aut  tou arijmoÔ6 stou arijmoÔ èbriskan pollè omoiìth-te me ta up�rqonta pr�gmata kai me aut� pou apoktoÔsan zw �perissìteroapì to pÔr thn gh kai to Ôdwr. . .AfoÔ ep�sh e�dan ìti ta qarakthristik� kai oi analog�e twn mousik¸nklim�kwn mporoÔsan na ekfrastoÔn me arijmoÔ, apì tìte ìla ta upìloipapr�gmata jewroÔsan ìti mporoÔn na tejoÔn entì tou plais�ou twn arij-m¸n. . .Fa�netai ìti up rqan tèssera mèrh th pujagìreia didaskal�a: Arijmh-tik , Gewmetr�a, Armon�a (Mousik ) kai Astronom�a. Autì e�nai to klassikì
quadrivium, mèro twn ept� eleÔjerwn teqn¸n. Kat� twn Mesa�wna, ta tr�a�tetrimmèna� mèrh, to trivium, h grammatik , h rhtorik  kai h dialektik ,  tanapl¸ ta eisagwgik� gia ta upìloipa. O Pl�twn  tan o pr¸to pou èdwse stamèrh tou quadrivium to ìnoma Maj mata, aut� pou prèpei na majeutoÔn.7Arijmhtik 'Opw fa�netai parap�nw, o Aristotèlh ton�zei ton proexèqonta rìlo twnarijm¸n sta Pujagìreia Majhmatik�. Sti ergas�e tou Nikìmaqou pou pe-rilamb�nontai sto Bibl�o h', up�rqoun �qnh th Pujagìreia Arijmhtik .Efarmog  sta embad�Thn pr¸th apl  efarmog  sta embad� thn e�dame sthn Prìtash a' 44. 'Opwfa�netai analutik� sto Bibl�o b', to Pujagìreio Je¸rhma lÔnei probl matapou sth sÔgqronh algebrik  gl¸ssa ekfr�zontai w poluwnumikè exis¸seideutèrou bajmoÔ me diakr�nousa jetik .To parak�tw s ma parousi�zei thn lÔsh th
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,6Εννοούσαν τους ρητούς αριθμούς. Το Πυθαγόρειο Θεώρημα οδήγησε στην ανακάλυψη
των αρρήτων, κάτι που έδωσε ισχυρό κτύπημα στη Σχολή του Πυθαγόρα.7Ο διαχωρισμός των σπουδών σε κλασσικές και θετικές στο σημερινό Ελληνικό Λύκειο
σίγουρα κάνει τα κόκκαλα του Πλάτωνα να τρίζουν. . .



55ìpou ed¸, c2 e�nai dojèn embadìn tetrag¸nou kai b to m ko dojèntou eu-jÔgrammou tm mato. To Pujagìreio Je¸rhma ma exasfal�zei thn Ôparxhk�poiou z pou ikanopoie� thn
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= z2apì thn opo�a br�akoume to x.

Sq ma 5.3: H gewmetrik  lÔsh diwnumik  ex�swsh.
AsÔmmetra tm mata'Opw proe�pame, kai ìpw anafèrei kai o P�ppo, ta assÔmetra eujÔgrammatm mata, dhlad  ta eujÔgramma tm mata me mh rhtì lìgo, anakalÔfjhkan l�gow polÔ apì thn anaz thsh tou m kou th upote�nousa enì isoskeloÔorjogwn�ou trig¸nou.To Dwdek�edro'Ena apì tou �majhmatikoÔ � majhtè tou Pujagìra  tan kai o 'Ippaso oMetapont�no. Anafèrei o I�mbliqo:. . .  tan Pujagìreio all�, ìnta autì pou sunègraye kai dhmos�euse thnkataskeu  th sfa�ra me ta d¸deka pent�gwna, q�jhke se nau�gio gia thnasèbei� tou, all� exumn jhke gia thn anak�luy  tou.88Είδαμε μία διαφορετική έκδοση αυτής της ιστορίας στο προηγούμενο κεφάλαιο.



56 KEF�ALAIO 5. PHG�ES III: PUJAG�ORASH politistik  shmas�a tou Pujagore�ou Jewr ma-toAn stamat sete k�poio tuqa�o en lika sto drìmo kai ton rwt sete ti jum�taiapì ta sqolik� majhmatik�, e�nai per�pou s�gouro ìti ja sa apant sei �ToPujagìreio Je¸rhma�. Autì e�nai m�a apl  endeixh tou gegonìto ìti to P.J.katat�ssetai w politistikì ep�teugma pr¸tou megèjou sthn anjr¸pinh i-stor�a, h gn¸sh tou opo�ou �egkajist�tai� mèsa sth nìhsh tou k�je majht w èna dedomèno th zw . H spoudaiìtht� tou ègkeitai kai se èna �llo gego-nì: W majhmatikì ep�teugma, e�nai politistik  klhronomi� diejn , dhlad anex�rthth, gl¸ssa, la¸n, klp. To P.J. did�sketai kai g�netai katanohtìse ìlo ton kìsmo. Kai e�nai pio shmantikì apì thn mousik  pop, a poÔme.'Ena teleuta�o sqìlio gia P.J. Apì to sq ma, o tÔpo a2 = b2 + c2 den e�naikajìlou ma kajìlou profan . Mìno h apìdeixh d�dei ti apara�thte plhro-for�e gia thn al jeia tou jewr mato. Kai autì kale�tai �bajÔ� apotèlesmasta majhmatik�. 'Isw to mègejo th prosp�jeia pou apaite�tai gia thn e-xagwg  enì �bajèo � apotelèsmato na parist�netai sto parak�tw gluptìtou Lander pou eirwnik� gia tou majhmatikoÔ onom�zetai �S�ssufo �.

Sq ma 5.4: O S�ssufo tou Lander.


