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1. Να ϐρεθούν τα ακρότατα του συναρτησοειδούς

J(y) =

∫ 1

0

(
y2 + (y′ − 2)2

)
dx

χρισηµοποιόντας την εξίσωση Euler − Lagrange σε µορφή

Ly − Lxy′ − Lyy′y
′ − Ly′y′y

′′ = 0

και σε µορφή

L− y′Ly′ = C.

2. Να ϐρεθεί το ακρότατο ỹ του συναρτησοειδούς

J(y) =

∫ 1

0

(
y2 + y′2

)
dx

µε περιορισµό

y(0) = 0, y(1) = e− 1

e
.

Υπολογίστε την τιµή το J στο ỹ.

3. Να ϐρεθεί το ελάχιστο των άνω συναρτησοειδών µε περιορισµό y(0) =
y(1) = 0.

4. Να ϐρεθεί το ακρότατο ỹ του συναρτησοειδούς

J(y) =

∫ π/2

0

(
y′2 − y2 − x2y′

)
dx

µε περιορισµό

y(0) = 0, y(
π

2
) =

π

2
.

Υπολογίστε την τιµή το J στο ỹ.

5. Να ϐρεθεί το ακρότατο του συναρτησοειδούς

J(y) =

∫ 2

1

√
1 + y′2

x
dx

µε περιορισµό

α.) y(1) = 0, y(2) = 1,

β.) y(1) = 1, y(2) = 1.
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