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1. Να προσδιοριστεί η ϕυσική συνοριακή συνθήκη στο x = b για το

πρόβληµα

J(y) =

∫ b

a

L(x, y, y′)dx + G(y(b)), y(a) = A,

εδώ G δεδοµένη οµαλή συνάρτηση.

2. Να ϐρεθεί το ακρότατο για το πρόβληµα

J(y) =

∫ e

1

(1

2
x2y′2 − 1

8
y2
)
dx, y(1) = 1, y(e) − µη προσδιορισµένο.

3. Να ϐρεθεί το ακρότατο για το πρόβληµα

J(y) =

∫ 1

0

(1

2
y′2+y′y+y′+y

)
dx, y(0) = 0, y(1)−µη προσδιορισµένο.

4. ΄Εστω

J(u) =

∫ ∫
Ω

(
u2
x + u2

y

)
dxdy

όπου u = u(x, y), Ω ⊂ R2
.

Να ϐρεθεί η ϕυσική συνόριακή συνθήκη στο ∂Ω.

5. ∆ιαπιστώστε ότι το συναρτησοειδές

J(y) =

∫ 2

0

(
ey

′
+ 3
)
dx

µε περιορισµό y(0) = 0, y(2) = 2, λαµβάνει το ισχυρό του ελάχιστό στη

συνάρτηση y(x) = x.

6. Ποιά από τις συναρτήσεις y(x) = 0, y(x) = x(1 − x), δίνει το

ασθενές ελάχιστο του συναρτησοειδούς

J(y) =

∫ 1

0

(
y′2 − yy′3

)
dx

µε περιορισµό y(0) = y(1) = 0.
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