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1. ΄Εστω D ⊂ R2
χωρίο που ορίζεται από τις καµπύλες y = lnx, y = 2 lnx

και x = e.

α). Σχεδιάστε το χωρίο.

ϐ). Υπολογίστε το ολοκλήρωµα της f(x, y) = xey πάνω στο D ανάγοντας το

διπλό ολοκλήρωµα σε διαδοχικό.

γ). ΄Αλλαξτε τη σειρά ολοκλήρωσης και υπολογίστε το ολοκλήρωµα.

2. Βρείτε τον όγκο του στερεού που ορίζεται από

z ≥ x2 + y2
και z ≤

√
x2 + y2.

3. ΄Εστω

Ω = {(x, y, z) :
1

2
< z < 1 και x2 + y2 + z2 < 1}.

Προσδιορίστε τα a, b, φi(x) και γi(x, y) ε.ω.∫
Ω
fdV =

∫ b

a

∫ φ2(x)

φ1(x)

∫ γ2(x,y)

γ1(x,y)
f dz dy dx,

εδώ f = f(x, y, z) ολοκληρώσιµη συνάτηση.

4. ΄ΕστωD το χωρίο του πρώτου τεταρτηµορίου που ορίζεται από τις καµπύ-

λες xy = 1, xy = 3, x2 − y2 = 1 και x2 − y2 = 4. Υπολογίστε το ολοκλήρωµα∫ ∫
D

(x2 + y2)dx dy.

Υπόδειξη : u = x2 − y2
, v = xy.

5. Υπολογίστε το ακόλουθο επικαµπύλιο ολοκλήρωµα∫
σ

x+ y

x+ z
ds

όπου

σ(t) = (t,
2

3
t3/2, t), t ∈ [1, 2].
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