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Φυλλάδιο 11

1)
⊗
. Να υπολογιστούν τα ολοκληρώματα

a)

∫ 3

−2

3 dx

(x+ 3)4
, b)

∫ 2

1

√
1 + x dx.

2). Να υπολογιστούν τα ολοκληρώματα

a)

∫ 1

0

x(1− x)2022 dx, b)

∫ 1

0

x
√
1 + x dx, c)

∫ π
3

−π
3

sin2 x dx.

3)
⊗
. Να υπολογιστούν τα ολοκληρώματα

a)

∫ 1

0

2ex + 1

ex + 1
dx, b)

∫ 2

1

x lnx dx, c)

∫ √π
2

0

x cosx2 dx.

4).
⊗
. Να υπολογιστούν τα ολοκληρώματα

a)

∫ 1

0

√
1− x2 dx, b)

∫ π2

π2

4

sin
√
x√

x
dx, c)

∫ 3

2

2x

x2 − 1
dx.

5)
⊗
. Δινονται οι συνεχείς συναρτήσεις f, g : R→ R που επιπρόσθετα ικανοποιούν:∫ x

0

f(t) dt = xex − x2 + x, ∀x ∈ R,

1



∫ x2

x

g(t) dt = x(x− 1)ex − x2 + x, ∀x ∈ R.

Να υπολογίστε τις

f(x), x ∈ R, g(0).

6)
⊗
. Δίνονται οι συναρτήσεις f, g : R→ R τέτοιες ώστε η f είναι συνεχής και η g είναι παραγωγίσιμη.

Ορίζουμε τη συνάρτηση Q : R→ R με τύπο

Q(x) =

∫ g2(x)

g(x)

f(t) dt, x ∈ R.

Αποδείξτε πως η Q είναι παραγωγίσιμη και υπολογίστε την

Q′(x), x ∈ R.

7). ΄Εστω f : [0, 1]→ [0,+∞) συνεχής συνάρτηση που επιπρόσθετα ικανοποιεί∫ 1

0

f(x) dx = 0.

Αποδείξτε ότι

f(x) = 0, ∀x ∈ [0, 1].

Υπόδειξη: Μελετήστε τη συνάρτηση

F (x) =

∫ x

0

f(t) dt, x ∈ [0, 1].

Οι ασκήσεις για παράδοση σημειώνονται με ⊗

Η παράδοση των ασκήσεων θα γίνεται προσωπικά την ώρα των Ασκήσεων (Εργαστήριο)

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!
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