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[TANEIIYXTHMIO KPHTHY
TMHMA MAOHMATIKON KAI EPAPMOYXMENQN MAOHMATIKOQN

Tetdptn 1 Maptiouv 2017

A. Teptixac

MAE: OEQPIA AYOENON AYYEQN
(Purrgdo 1)

1. a) Eow f € C[0,1] tétow doTe :

1
| 1@ s de = 0. Voe o1, e o(0) = o(0)
0
Arnodeilte ot f elvon maparywyloun cuvdeTnom xou PG Ta Loy Ve
f'(x) =0, Vxel0,1].

B) 'Ecww g,h € C[0, 1] tétolec woTe :

/O (9(x) ¢/ (2) + h(z) d(x)) dv = 0, Vo € C'[0,1], pe ¢(0) = ¢(1) = 0.

Arnodeléte otL 1) g ebvan mapaywylown cuvdeTtnon xon YUMo ToL Loy UEL

¢ (x) =h(x), Vze]l0,1].

2. 'Eotw U = (0,1)? xou opiloupe u ond 1 oyéon :

u(z, y) = l+z—y, O<y<z<l,
Y= l4y—z, O<z<y<l.

o) Etvon 1 u plar gopd aodevie mapaywyiown ; ((dnh 3 9, g—Z 7)

B) INa motée tée tne napopétpou 1 < p < oo elvan
u€ WP (U) ?
3. Eav u € W0, 1], amodeiéte ot
1
ule) —u) <lo =y [ (@) d, omzyel0)
0

1



Trodeiln: Amodelite opyd tnv aviedtnta o u € CHO, 1].

4. 'Eoto u € WH(0,+00) xou v € Whl(—o00,0). Opilouue w oné ) oyéon :

u(z), x € (0,+00),
w(z) = { v(x), x € (—00,0).

Arnodeifte 6T av w € WH(R) 112 undpyouv aviimpbownol u, v HGTE
tru(0) = trv(0),
xou avtioteopnc av tru(0) = tru(0), toéte

w e WH(R).

5. Eotw ue WH(RY) xow v € WH(R™). Opiouue w ané ) oyéon :

| u(z), zeRE,
w(w) = { v(x), x€ R:_Lr.

Amobdet&te 61t av w € WHHR™) té1e
tru(x’,0) = trv(2’,0), om. 2’ € R,
xau avtioTedpes av tru(z’,0) = tru(2/,0), o 2’ € R, 16t

w € WHH(R™).
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